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Olimpiada Nationald de Matematica 2019
Etapa locala — Iasi, 15 februarie 2019
CLASAa V -a
Barem de corectare
Problema 1.

a) Suma cifrelor numarului abc este 26 . Calculati suma cifrelor numarului abc+1.

b) Fie a, b, ¢ numere naturale nenule astfel incat 4a=5b+9c. Demonstrati cd a + b se divide cu 9.

Solutie si barem:

a) a+b+c=26. Singurele 3 cifre cusuma 26 sunt 8, 9, 9.......ccecveieieieie i, 1p
Daci abc = 998, atunci abC+1=999, AECI S = 27...vvermeveeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeee e 1p
Daci abc =989, atunci abc+1=990, deCi S = 18 ......rvveeereeeeerseeeeeeseeseeeesesseeeereesesees 1p
Daci abc =899, atunci abc+1=900, deCi S = 9 roovveeuceveeereeeeseeseeeeeeeeesee e eeeeseeens 1p
b) Adunand 4b relatiei 4a=>5b+9Cse obtine 4(a+b)=9(D+C)..cevirrirririeriiriicee, 2p
De aici 4(a+b):9 si cum 4 si 9 nu au divizori comuni=1 = (a+b)i9 ..o, 1p
Problema 2.

Sa se determine toate numerele naturale nenule care, Impartite la 19, dau catul egal cu restul si impartite la
29 dau, de asemenea, catul egal cu restul.

Solutie si barem:

n:19=a, rest a, n=19%a+a, a<19, n=20a, N:20 si n<19-20, N<380 ......cceiiiiiiiiii e, 2p

n:29=b, rest b, N=29b+b, b<29, N=30D, Ni30.....ccuiiiiiiie e 2p
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N:20 $1 10330 T€ZUILA NE00.......eiiiiiiiieie e e e nne e 2p
Folosim si n#0 si n<380 si obtinem pentru n valorile 60, 120, 180, 240, 300 si 360................... Ip

Problema 3.
Aflati cate cifre are numarul 23°,

Solutie si barem:

230 = (23)10 = 810 < 100, . 1o 2p

Rezultd cd 230 are mai putin de 11 CIfFe....cccviiiiuiririiiiiccec e e 1p

230 = (210)3 = 10243 > 10003 = 10%....ooooreeroeoeseeeee s eeeseeeeees s eeee e eeee e 2p

Rezultd cd 230 are cel putin 10 CIffe........cviviviviiiiicecicreeiee et 1p

DECH 232 I8 10 CITI....cvieiicictieeeee ettt ettt sttt b ettt r ettt e et 1p
Problema 4.

Un bunic are doi nepoti. Varsta sa se exprima printr-un numar de doua cifre, fiecare cifra exprimand
varsta unui nepot, astfel ca varsta bunicului este de sapte ori mai mare decat suma varstelor celor doi
nepoti. S se determine varsta fiecaruia, daca peste sapte ani, suma varstelor celor trei este de 93 de

ani.
Solutie si barem:

D =T (BHD) 1p

ADHTHA+HTHDHT =03 e 1p

Seobtin: @=2D $1 118+2D =72 ..ot 2p

A=0,0 =380 =83 ... e 3p
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